on d'un gpoupe- comnueclt fit 


(Bany-jack MERCIER , 4979) 


T Defoul itim d'un P-groupe- 


D | Suit G um qpeupe : Gn dit que G stum p-geupe Di om cndinal 
ut ume puicoamce de p (pEPD. 
TK Sat G un gpoupe eommutali fr . 
| G=p-pup e | VxEG 34EN / e(n3= pt) 


preuve : + Suppome ue VrxeG e(nd= P* . En fair uma AÉcumemen FM £a eudi 
de G. Un rorabim addilive : 

> Geur G=}o ,c'aet evident 

3 SitG de endindn.SitxeG ,##0. Norme Hz=éxy,. C'eob un goupe 

cQique d'udue p* Men #G=æ7H. 76/4 et G/, poupe commulal, Wnipie 
VeGlyn 34 / pezd .Deple æG/,< #G . &''oypdtfone de récuvence 


p'apylique : æ G/, = P$ . Œmme a H=p on boue que 2G=pet* cqFd 
e Qnoteemant, a G ent um p-goupe ,æG=Pp + out BEment se de 


el Dérompoilion en _p-poupe Cou “composants p-prirañss") 


" s n La 
Th y SG um poupee comnutalig go d'uche tapis Par = qa-- qu 
Pom Glyp:) = 1*EG/ qi=<0) 


Glpi)et um pc-qeupe eE : 
Lu G = G(p) 8 ---® C(pe) 


D'EATINN que Gtpi)et um omoupe , ek que. vx E Gti) uw») | PE D “= p 
demc GCpi) = pi-youpe - 
MHontromo La somme duecte : 

+ VES AB: EG(pi) / ie been de CN 


& Pan PCR ES LU = 4  CRegout) 
Le ir ou ul DE ” 
Dome = my x +---+ mt ML 5e 

#4 À qu 

a —— 

€ CCpa) EGtre) 


Dome @ = Gps) + --- + Gp) 
*# Vie C4, R] GCpa) +-- + GC) n Gp; ) = 10) è 
SE » € Gtpo+-.+ GP.) N G(Ps) où j EL4, RD 
Mon g;%,5 0 eb = %y+... +4 où *x,e Gp) qxczo Vi 
Sat 227 9: , En a n% =0 
DEP 


ag sont jumino enbe eux ! dme Aqi+paz1 = %2= Age +pox 


CeFD 


D 


Le 


TT DEcomprilion on p-gpoupe cab cycliques . 
nom jo ut d'abed è 


Tout p-onoupe commutalt{ G ce décompae em omoupes 
Th 4 cDiquee p-fpmans , 
Ge az * os DAT a LL Un 


"A 


De plu, La puits (4,.., 44) 0 unique . 


SitG um p u pe commuta nouons 2 Lmme : 
Lemme À : Ce bzo Fvte + 
(pb) =p" LECLETS 


mme 2 : Sa, e G Gi=<a,>// = Gs= p = a er /*€6) 
Sat sec, ti que “(be p Aya G — G/6, 
Mn 3b / Mth=D ebw(b>= p 


EL 
pau Rmmel: Gn a F” b=0 

Le tr LT NES r""CpRb) # © can es (p*b) =p7 (mz1) 
dme ul b) = P 


we Lomme 2: Sat b € G lf que Mb) = b - Ta ot une me nu da gnoujan, 
a Tbs 4ne adue dus Glénat : nee i ea de ou) F7 
Fo Nes où OEncp 
= CE eù (R<n 
La as ÉNLR ré ete 
— Cenmet) 
sus = sd 6 ec, qu m(>=p PUR, on ana foc£rment 
Bibi: A4n,-R en, a re . 
nine p'e= pa a 30 -p* "Rad p” =0 muw(b-p pad=p 
Gn ser ble b- pipe, © T7 (0) Ceg. cn») 


preuve du Rioime : 


o Cphna + 


» trbtenes_ de La décompoilion 

æG= P* c'e Qeriume Réenrepeen: (tER Le 

Cotuai pou wzd. Suit G de cmdinal æG= p” . Bu = Ce, = un 

et L'om peut AA 2'PupotRèe de Eoumence : 

Ge, = &.e..….e €, à Ge sa Z CAE PT 

Copmupes cyclique mimañes y 

Dani Le Emnre 2 : 

A4eGS / TAD=a,; eb mad zpe" 
Coms Gr=auZzeas er mmbios que E-=6G,@...0G: 


‘eG4 
4 G=G,4 +... + Ge. ; : 
noob, VrEG %= ma He +m A > 22 PUR +. + Mo : 
d St mit. + Modes © o£m< fa : 
afon Ms uMUR et deù mm e=-=n,=° er mazo = mz=O 


Duc G=6G,o..…. G, Ge = poupe cucDiques pme cl'endhe P* 


e Untcité de Paouits Cay,.…., +32 


m 
Gr a @ = (Co) Haurh (Z/,5)" 
Moukore que cœlt: décompoilt on ecF unique . 


Gt) = (242) T0 x... (2412) Tr) (©) 
A, LA [2 me 
G{p) = (Z42) x Fe) mére POP ( pra) 
PR pd ee RS pere resgenis Len Perte Mn G "= pgreine chier sers 
Mai pour RER  PR(Z/ 87) = : Donc : 
m m 
te = D LZ7A 77) Maex (Vera) * 
m 
= CT ETS NE sx (ras : à Fa 
dt p*G n GCp3 = (P*Z/us) nu x =. x (P # Z 
4 € & 
Grmne  d'autie pat (re LATE) l'UpP Zpeuz) £ P Le |A 


er comme , dau un gueu . comnufalif (CET) Jtkxk9 = He x #7; 
CG. 248 Ludu) | choblieE : "Fe 


#G NGTp3 84 - (fase es à 
Là 3 /Penctr) = (P #2) 
Z sn 
(2) * 
- poupe. hémenrune : Cook donc um eopau vectniel su Z - 
Ne qu'l tds dimension Mere Ar : F 


4 
edé PGNGLP] ui ra dépend qua de 
Eden ve 7e nGte) dde 


R 


LU eot dme ündépen dant da fa décer pilton churoi : . Le 
EE w Me mé (9 
Muni : Gale), s) ‘x..x (Zhrz) Es (Zu) *-. x(Z/s2) 
Ÿ C£<e’) 
‘ , 
PU jet ML me à Se 
Un erourumt da *eendinag CAR A que prutrn+Em, = pet Eoee 
Lumes=mtii = © 
& & 


cm € que (ED me, CRE Et, ES À Mi, 


CœF0 


Met SaitG um poupe fini commutatif d'adu n= Pt Pa 
G or décompoabfe em gnoupe cusiques pümone ; E 
L'om & : 
G Zn, x Ke M ru x Le. "nel es 
© [PAC PE. CPR 
“ia Sr Ein, 
£ i Lun Van, 7 an, v- M. 
put (hp ns Pa Moon PR oo PR ) eo parait. 
DE he romne “ La Eÿpe de G”, 


_mant défRaniné : 


Ce Hi£erème nous Age La otuclie de But pou. commu tif fini . g 
M ne démotie en utilisant La fénème da décempettion en gneuas quumauiés 


@ Mhanalze + Ronquet panln de Gfp3 ? Corpeins aude rmorut à juif 
æ-dauira où ® , a tes reufement 


P”æz 
pur shhens & mn 
(3 #1 Rz Rte Z (a 
PACA ONE 
Le péz pz Z 


C'estramenx um ex. pu & cape 22 2 [a j 


k€ 
Met tm = den (r ke ) 
Ge dau dim. eat déperdante de Gorde À uniquement, ar L'gtlil 
prie Eduks panel d'sbhèmt Auccnrsiemumt PE, ne = AQU # bis #4 
nm enr done pale. (=) 


bar : 


ce dimamtos : ? lumcet® de min, 
J 2, ÿ] 
Riicndue, conncdéens encas : 


di mp m, my 
Ce (a) Ju Cfa) 7 (ee) 
Gn prit bougies oppnes quimgse Ex 6 quitte, à amjee tn, des mi mel 
Vu ce qui peèdk, AT Cure : 
Toota 


/ 
Mi= me, 


cv 


G= Ep) D... Spa) C4 pragaphe L) D 
nallsqnk 4 -dae L. # &@ 


Glpids tra ve f in 
L'uuiat de La. décom pratt m CPE, 5, pu") , 7 défenmine DA Œne. 
de G, eot d& : ; 
4) à f'umicite de La suite du Hi. 1 : (Pts pes) 
er umiqu ; 


D à La namaque ouvarde : CG- G(p1) © ---® 
Se G; cr Pe- pimeñ e de. we, Vas VæeG, prix 20 


Glpa) 
dmc 
x € Glpi) = 266 / pireso) . Am Gi € Gi) 


‘ 


ceFo 


Applicatim : 
Leu *2/oy ov dtpe (2,2) 
Z/j a ecrde ye tes 
2 % 2 3 
Ce Leg Lez * oz » Usy et dtgpe (2,2, 3°,S5°) 
Remmqua : Gecr d'endue 2%x3°7x5$-14ku00 er do FH UAT 3S" 
Ye tire (25,24,37,S?) me dett po he eonfndu avec Le - uplu- 
Cphyess Ph&) di Bo décompose ton de n enfactuns premuime . 
Toubafce ’ pur que n=æG = Te) VA houe Gen E 


"4 PEL A 
ra = 2 Vi 
St 
3 un 1e 
_--. HOME pi... PR 
VR 
fige 2 à; 
à= 4 


Co | Deux groupes aÂefiens finis pot iomnphes ai 18 ot name Gp 


pause: Sc GerG'onr ème bye , @ er ele qu'il ont mephas. 
Dnaruemanr nm GG’ ,oit G=@T% et G': & T° Lo dérompribione 
de GebG' em gou cliques 5 minai - 
E:6 7,6'. Pen UE) + se dierehnr de G'em œæeupe 
cfiquo mimans . cet 
D'aps L'umetti de type , mzm'at Le tiges de Gerde G'omr Born. 


